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1. Muestre que

(a) κ0 = 1 para todo κ y κ1 = κ para todo κ > 0;

(b) 1κ=1 para todo κ y 0κ = 0 para todo κ > 0.

(c) κκ ≤ 2κ·κ.

2. Muestre que si existe una función suprayectiva de
B en A, entonces 2|A| ≤ 2|B|.

3. (a) Sea I un conjunto de ı́ndices. Pongamos
I = J ∪ K, donde J y K son ajenos y no
vaćıos. Pruebe que existe una función biyec-
tiva de

∏
α∈I Aα =

∏
α∈J Aα ×

∏
α∈K Aα;

(b) Sea I 6= ∅ un conjunto de ı́ndices. Considere
dos familias indizadas {Aα}α∈I y {Bα}α∈I .
Demuestre si Aα ⊂ Bα para cada α ∈ I, en-
tonces

∏
α∈I Aα ⊂

∏
α∈I Bα;

(c) Muestre que el rećıproco de (b) se cumple si∏
α∈I Aα 6= ∅.

4. Pruebe que si {Aα}α∈I es una familia indizada
de conjuntos no vaćıos, entonces para cualquier
conjunto X y cualquier familia {fα}α∈I de fun-
ciones fα : X → Aα, existe una única función
f : X →

∏
α∈I Aα∈I tal que para cada α ∈ I,

fα = pα ◦ f . Las funciones fα se llaman funciones
coordenadas de f , y a veces f se denota por (fα)α∈I
o
∏
fα.

5. Muestre que

(a) la cardinalidad del conjunto de todas las fun-
ciones f : N→ {0, 1, ..., 9} es igual a 2ℵ0 ;

(b) ¿Cuál es la cardinalidad de la familia de con-
juntos numerables de números reales?

(c) ¿Cuál es la cardinalidad del conjunto de todos
los conjuntos finitos de R.
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