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Célculo 11

Tarea 6

1. (a) Si fy g son crecientes, {lo son también f+g, f-g
y fog?

(b) Demuestre que si f y g son uno-uno, entonces f o g

también es uno-uno. Halle (f o g)~! en términos de

fTtyg
(c) Halle g~! en términos de f~1 si g(x) = 1+ f(x).

2. (a) Demuestre que f(x) = 22

ad —bc # 0, y halle =1 en ese caso;

es uno-uno si y sélo si

(b) (En qué intervalos [a,b] son uno-uno las siguientes

funciones?
i. f(z) =23 — 322
s _ a1
. f(z) = ;Q_H.

3. Suponga que f es diferenciable con derivada f'(z) = (1 +

933)7%. Demuestre que g = f~! satisface g'(x) = %9(1)2'

(a) Suponga que f es una funcién uno-uno diferencia-
ble, con derivada que no se anula en ningin punto
y que f = F'. Sea G(z) = zf 1 (z) — F(f ().
Demuestre que G’ (z) = f~(z).

(b) Demuestre que una funcién creciente y otra decre-
ciente se cortan como méaximo en una sola vez.

(a) Un disco metalico de 10 cm de didmetro se dilata du-
rante un proceso de calentamiento. Si su radio crece
a razén de 0.05%, jcon qué rapidez crece el drea de
sus caras cuando el radio es 5.1 cm?

(b) A las 12:17 horas un hombre H se encuentra a 260
m al norte de su novia M. Si H camina hacia el
Este a razén de 40"~ y M camina hacia el Sur a
307, encuentre la rapidez con la que H se aleja de
su amada a las 12:20 horas.
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(b) Demuestre que si f y g son uno-uno, entonces f o g

también es uno-uno. Halle (f o g)~! en términos de

fltyg
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ax+b
cx+d
ad —bc # 0, y halle f~! en ese caso;

2. (a) Demuestre que f(z) =

es uno-uno si y solo si

(b) (En qué intervalos [a,b] son uno-uno las siguientes

funciones?
i. f(x) =23 - 32%
. _ atl
il. f(x) = Foanl

3. Suponga que f es diferenciable con derivada f'(x) = (1+

x3)_%. Demuestre que g = f~ satisface ¢’ (2) = %g(x)Q'

4.

(a) Suponga que f es una funcién uno-uno diferencia-
ble, con derivada que no se anula en ningin punto
y que f = F'. Sea G(z) = xfYz) — F(f(z)).
Demuestre que G'(z) = f~!(z).

(b) Demuestre que una funcién creciente y otra decre-
ciente se cortan como maximo en una sola vez.

(a) Un disco metélico de 10 cm de didmetro se dilata du-
rante un proceso de calentamiento. Si su radio crece
a razén de 0.05%, jcon qué rapidez crece el area de
sus caras cuando el radio es 5.1 cm?

(b) A las 12:17 horas un hombre H se encuentra a 260
m al norte de su novia M. Si H camina hacia el
Este a razén de 40-2- y M camina hacia el Sur a

min
307~ encuentre la rapidez con la que H se aleja de

su amada a las 12:20 horas.
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